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Teori graf merupakan salah satu contoh bidang matematika yang sangat

populer dan berkembang pesat, karena memiliki banyak pengaplikasian yang

berguna bagi kehidupan manusia seperti menentukan lintasan terpendek, jari-

ngan listrik, molekul kimia, jaringan komputer dan lain sebagainya. Salah satu

topik yang menarik dalam teori graf adalah pelabelan graf. Pelabelan graf secara

umum dipresentasikan oleh simpul (titik) dan garis (sisi) serta himpunan bilangan

asli yang disebut label.

Salah satu jenis tipe pelabelan graf adalah pelabelan total sisi irregular pada

graf UFO. Graf UFO adalah sebuah graf yang memiliki bentuk menarik yang

dikembangkan dari graf Buku Segitiga (Triangular Book) yang pada ketiga titik

terakhir ditambahkan sisi (edge) dan titik (vertex) sebanyak n dan menyerupai

UFO. Graf UFO ini memiliki titik sebanyak (m + 3n + 4) dengan sisi sebanyak

(2m+3n+5). Gabungan graf UFO yang akan diteliti adalah gabungan saling lepas

dari graf UFO isomorfis, non-isomorfis, dan graf belenggu (shackle graph) dari graf

UFO. Permasalahan yang timbul dari pelabelan total sisi irregular pada graf UFO

adalah bagaimana melabeli graf UFO sedemikian hingga bilangan bulat positif

terbesar yang dijadikan label pada beberapa variasi pelabelan total sisi irregular

adalah seminimum mungkin, dan bobot dari setiap sisinya berbeda. Bilangan

bulat positif terbesar yang minimum inilah yang dinamakan dengan total edge

irregularity strength yang dinotasikan dengan tes(G).

Penelitian ini bertujuan untuk mengetahui nilai tes dari graf UFO baik

yang tunggal maupun gabungannya. Metode yang digunakan untuk menentukan

nilai tes dari graf UFO yaitu dengan menggunakan metode deduktif aksiomatik,

yaitu dengan menurunkan teorema yang telah ada pada teorema 2.13.1, untuk

selanjutnya diterapkan dalam pelabelan ketakteraturan total sisi dari total edge
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irregularity strength (tes) pada graf UFO (tes(Um,n)) baik yang tunggal maupun

gabungannya.

Dari hasil penelitian ini, dihasilkan beberapa teorema baru mengenai ni-

lai tes dari nilai ketakteraturan total sisi pada graf UFO sesuai dengan tujuan

penelitian, yaitu:

1. nilai ketakteraturan total sisi pada graf UFO tunggal , tes(Um,n) =
⌈

2m+3n+7
3

⌉
,

untuk m ≥ 1 dan n ≥ ⌈
m
3

⌉
;

2. nilai ketakteraturan total sisi pada gabungan saling lepas graf UFO iso-

morfis, tes(sUm,n) =
⌈

s(2m+3n+5)+2
3

⌉
, untuk s ≥ 2, m ≥ 1 dan n ≥ ⌈

m
3

⌉
;

3. Nilai ketakteraturan total sisi pada gabungan saling lepas graf UFO non-

isomorfis tes(Um1,n1

⋃ · · ·⋃ Ums,ns) =
⌈

(2m1+3n15)+...(2ms+3ns+5)+2
3

⌉
, untuk m ≥

1 dan n ≥ ⌈
m
3

⌉
,dan | E | = 0 mod 3 yang berarti m ≡ 2mod3, dengan

2 ≤ y ≤ s. Jika salah satu graf yang memiliki | E | = 0 mod 3, maka hanya

berlaku untuk dua graf, dengan graf pertama | E | = 0 mod 3.

4. Nilai ketakteraturan total sisi pada graf belenggu (shackle graph) dari graf

UFO adalah tes(Um,n, s) =
⌈

s(2m+3n+5)+2
3

⌉
, untuk m ≥ 1, n ≥ ⌈

m
3

⌉
dan

s ≥ 2.
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DAFTAR LAMBANG

G = Graf G

G(V, E) = Sebarang graf tak berarah dengan V adalah himpunan tak ko-

song dari semua titik dan E adalah himpunan sisi

V (G) = Himpunan titik pada graf G

E(G) = Himpunan sisi pada graf G

|E| = Banyaknya titik pada suatu graf

vn = Titik ke-n pada suatu graf

en = Sisi ke-n dari suatu graf

∆ = Derajat maksimum suatu graf

δ = Derajat minimum suatu graf

tes(G) = Total edge irregularity strength dari graf G

λ(v) = Label sebuah titik pada suatu graf

λ(e) = Label sebuah sisi pada suatu graf

w(...) = Bobot

Um,n = Lambang untuk Graf UFO. Dengan m titik tengah dan n bandul

sUm,n = Gabungan sebanyak s graf UFO isomorfis

x = Titik pusat pada graf UFO

u = Titik tepi kiri pada graf UFO

f = Titik tepi bawah pada graf UFO

o = Titik tepi kanan pada graf UFO

xi = Titik dalam ke i pada Graf UFO

uj = bandul ke j di titik u pada Graf UFO

fj = bandul ke j di titik f pada Graf UFO

oj = bandul ke j di titik o pada Graf UFO

xu = Sisi yang menghubungkan titik x dan titik u pada Graf UFO

xxi = Sisi yang menghubungkan titik x dan titik xi pada Graf UFO

fxi = Sisi yang menghubungkan titik f dan titik xi pada Graf UFO

xo = Sisi yang menghubungkan titik x dan titik o pada Graf UFO

uuj = Sisi yang menghubungkan titik u dan titik uj pada Graf UFO

ffj = Sisi yang menghubungkan titik f dan titik fj pada Graf UFO

ooj = Sisi yang menghubungkan titik o dan titik oj pada Graf UFO
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dxe = Bilangan bulat terkecil yang lebih besar atau sama dengan dengan x

bxc = Bilangan bulat terbesar yang lebih kecil atau sama dengan dengan x
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