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Sebuah graf selama ini memang sering digunakan untuk merepresentasikan

objek-objek yang ada disekitarnya. Beberapa contoh diantaranya yaitu penggamba-

ran jaringan lalu lintas, jaringan telekomunikasi, jaringan listrik, jaringan kompu-

ter dan lain sebagainya. Banyaknya penggambaran yang erat kaitannya dengan

teori graf inilah yang menjadikan kajian ini masih banyak dibicarakan. Satu topik

yang beberapa waktu terakhir ini mendapat perhatian khusus yaitu masalah pela-

belan suatu graf, diantaranya yaitu pelabelan total sisi irregular pada graf tangga

tiga siklus.

Permasalahan yang timbul yaitu bagaimana melabeli graf tangga tiga

siklus dengan meminimumkan label terbesar yang digunakan untuk melabeli graf

tangga tiga siklus baik tunggal maupun gabungannya. Bilangan bulat positif

terbesar inilah yang disebut dengan nilai ketakteraturan total sisi (total edge irreg-

ularity strength) dan dilambangkan dengan tes(G). Sehingga dari permasalahan

tersebut akan diketahui berapa nilai tes dari graf tangga tiga siklus.

Untuk menentukan nilai dari tes dari graf tangga tiga siklus yaitu de-

ngan cara menentukan batas bawah dari tes dengan menggunakan teorema jika

G = (V,E) adalah sebuah graf dengan himpunan titik V dan himpunan sisi E

(yang tidak kosong), maka
⌈
|E|+2

3

⌉
≤ tes(G) ≤ |E|. Setelah itu mencari batas

atas dari tes sehingga membuat bobot total sisi pada masing-masing sisi berbeda,

dimana pada penelitian ini barisan bobot total sisinya merupakan hasil konversi

dri barisan bobot sisi EAVL, yaitu w = {3, 4, 5, ..., 6n + 3}. Pada penelitian ini,

metode yang digunakan adalah deduktif aksiomatik. Metode ini menggunakan

teorema yang ada seperti yang disebutkan diatas, kemudian diterapkan pada pela-

belan total sisi irregular untuk mengetahui tes dari graf tangga tiga siklus tunggal

dan gabungannya.
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Dari hasil penelitian yang sudah dilakukan didapat 1 lemma dan 3 teo-

rema sesuai dengan tujuan untuk mengetahui nilai tes dari nilai ketakteraturan

total sisi pada graf tangga tiga siklus. Lemma dan teorema tersebut, yaitu :

1. Jika graf TCLn memiliki (3,1)-EAVL, maka TCLn memiliki pelabelan total

irregular dengan bobot total sisi minimal 3 dan berurutan dengan barisan

bobot total sisi ω = {3, 4, ..., 6n + 3}, untuk n ≥ 1;

2. tes(TCLn) = 2n + 1, untuk n ≥ 1;

3. tes(sTCLn) =
⌈

m(6n+1)+2
3

⌉
, untuk m ≥ 2 dan n ≥ 1;

4. tes(TCLn

⋃
TCLp) =tes(TCLn)+tes(TCLp), untuk n ≤ 1, p ≤ 1 dan n 6= p.
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DAFTAR LAMBANG

G = Graf G

G(V, E) = Sebarang graf tak berarah dengan V adalah himpunan tak ko-

song dari semua titik dan E adalah himpunan sisi

|E| = banyak sisi pada suatu graf

E(G) = himpunan sisi pada graf G

V (G) = himpunan titik pada graf G

TCLn = graf tangga tiga siklus tunggal berorde n

mTCLn = gabungan dari sebanyak m graf tangga tiga siklus isomorfis
m⋃

i=1

TCLn = gabungan dari sebanyak m graf tangga tiga siklus isomorfis berorde n

tes(G) = nilai ketakteraturan total sisi dari graf G

n = Banyaknya tiga-siklus yang terdapat pada graf tangga tiga-siklus

xi = Titik ke-i pada bagian tengah graf TCLn

yj = Titik ke-j pada bagian kiri graf TCLn

zj = Titik ke-j pada bagian kanan graf TCLn

xiyi = Sisi yang menghubungkan titik xi dengan titik yi dari graf TCLn

xiyi+1 = Sisi yang menghubungkan titik xi dengan titik yi+1 dari graf TCLn

xizi = Sisi yang menghubungkan titik xi dengan titik xi dari graf TCLn

yjyi+1 = Sisi yang menghubungkan titik yj dengan titik yj+1 dari graf TCLn

yjzj = Sisi yang menghubungkan titik yj dengan titik zj dari graf TCLn

xizi = Sisi yang menghubungkan titik xi dengan titik zi dari graf TCLn

xizi+1 = Sisi yang menghubungkan titik xi dengan titik zi+1 dari graf TCLn

xk
i = Titik ke-i pada komponen ke-k pada bagian tengah graf mTCLn

yk
j = Titik ke-j pada komponen ke-k pada bagian kiri graf mTCLn

zk
j = Titik ke-j pada komponen ke-k pada bagian kanan graf mTCLn

xk
i y

k
i = Sisi yang menghubungkan titik xk

i dengan titik yk
i dari graf mTCLn

xk
i y

k
i+1 = Sisi yang menghubungkan titik xk

i dengan titik yk
i+1 dari graf mTCLn

xk
i z

k
i = Sisi yang menghubungkan titik xk

i dengan titik xk
i dari graf mTCLn

yk
j y

k
i+1 = Sisi yang menghubungkan titik yk

j dengan titik yk
j+1 dari graf mTCLn

yk
j z

k
j = Sisi yang menghubungkan titik yk

j dengan titik zk
j dari graf mTCLn

xk
i z

k
i = Sisi yang menghubungkan titik xk

i dengan titik zk
i dari graf mTCLn

xk
i z

k
i+1 = Sisi yang menghubungkan titik xk

i dengan titik zk
i+1 dari graf mTCLn
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xp
i = Titik ke-i pada bagian tengah graf TCLn

yp
j = Titik ke-j pada bagian kiri graf TCLn

zp
j = Titik ke-j pada bagian kanan graf TCLn

xp
i y

p
i = Sisi yang menghubungkan titik xp

i dengan titik yp
i dari graf TCLp

xp
i y

p
i+1 = Sisi yang menghubungkan titik xp

i dengan titik yp
i+1 dari graf TCLp

xp
i z

p
i = Sisi yang menghubungkan titik xp

i dengan titik xp
i dari graf TCLp

yp
j y

p
i+1 = Sisi yang menghubungkan titik yp

j dengan titik yp
j+1 dari graf TCLp

yp
j z

p
j = Sisi yang menghubungkan titik yp

j dengan titik zp
j dari graf TCLp

xp
i z

p
i = Sisi yang menghubungkan titik xp

i dengan titik zp
i dari graf TCLp

xp
i z

p
i+1 = Sisi yang menghubungkan titik xp

i dengan titik zp
i+1 dari graf TCLp

dxe = bilangan bulat terkecil yang lebih dari atau sama dengan x

bxc = bilangan bulat terbesar yang kurang dari atau sama dengan x

∆ = derajad tertinggi suatu titik pada graf

δ = derajad terendah suatu titik pada graf
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