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RINGKASAN

Pelabelan graf merupakan salah satu topik dalam teori graf. Terdapat

berbagai jenis tipe pelabelan graf, salah satunya adalah pelabelan total super

(a, d)-sisi antimagic (SEATL). Pelabelan total super (a, d)-sisi antimagic pada

sebuah graf G = (V, E) adalah pelabelan titik dengan bilangan bulat 1, 2, 3, ..., p

dan pelabelan sisi dengan bilangan bulat f(E) = {p + 1, p + 2, p + 3, ...p + q}
dari sebuah graf G dimana orde p adalah banyaknya titik dan size q adalah

banyaknya sisi pada graf G. Graf segitiga bermuda adalah sebuah graf baru

yang dinotasikan dengan Btri,4 dimana V = {xi, yi, zi, xi,j, yi,j, zi,j, 1 ≤ i ≤
n + 1, 1 ≤ j ≤ 4, n ∈ N, j ∈ N} dan E = {xiyi, yizi, xizi, 1 ≤ i ≤ n + 1} ∪
{xizi+1, ziyi+1, yixi+1, 1 ≤ i ≤ n} ∪ {xixi,j, yiyi,j, zizi,j, 1 ≤ i ≤ n + 1, 1 ≤ j ≤ 4} ∪
{xi+1xi,j, yi+1yi,j, zi+1zi,j, 1 ≤ i ≤ n + 1, 1 ≤ j ≤ 4, n ∈ N, j ∈ N}. Graf Segitiga

Bermuda memiliki orde p = 15n + 15 dengan size q = 30n + 15 dimana p dan q

berturut-turut menyatakan sebagai jumlah titik dan jumlah sisi. Graf Btri,4 di-

namakan Graf segitiga Bermuda karena bentuk dasar dari graf tersebut berben-

tuk bangun segitiga. Selain itu, terdapat garis lengkung yang menghubungkan

titik-titik tertentu yang terlihat seakan-akan terpusat pada segitiga terkecil dan

menyerupai pusaran air. Alasan tersebutlah yang menyebabkan Graf Btri,4

dinamakan Graf Segitiga Bermuda.

Tujuan dari penelitian ini adalah untuk mengetahui keberadaan fungsi

bijektif pelabelan total super (a, d)-sisi antimagic pada Graf Segitiga Bermuda.

Metode yang digunakan dalam penelitian ini adalah pattern recognition (pen-

deteksian pola) dan deduktif aksiomatik , yaitu dengan menurunkan teorema

yang telah ada, yaitu Lemma 2.8.1 (mencari batas atas nilai beda d), Lemma

2.8.2 (membuktikan pelabelan total super (a, 1)-sisi antimagic) dan Teorema

vii

Pelabelan Total Super (a, d)-sisi Antimagic pada Graf Segitiga Bermuda; Zai-

nul Munawwir, 080210191025; 2012: 137 halaman; Program Studi Pendidikan
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2.8.1 (membuktikan pelabelan total super (a, 1)-sisi antimagic pada gabungan

graf dalam m copy), kemudian diterapkan dalam pelabelan total super (a, d)-

sisi antimagic pada Graf Btri,4 dan mBtri,4.

Sesuai dengan tujuan dan hasil dalam penelitian ini, ditemukan beberapa

Lemma dan Teorema baru mengenai pelabelan total super (a, d)-sisi antimagic

pada Graf Segitiga Bermuda Btri,4 beserta gabungan saling lepasnya mBtri,4

yaitu:

1. Lemma 4.5.1 Terdapat pelabelan titik (7, 1)-sisi antimagic pada graf Segi-

tiga Bermuda Btri,4 jika 1 ≤ i ≤ n + 1, 1 ≤ j ≤ 4 dan i, j, n ∈ N .

2. Teorema 4.5.1 Terdapat pelabelan total super (45n + 37, 0)-sisi antimagic,

(30n + 30, 1)-sisi antimagic, dan (15n + 23, 2)-sisi antimagic pada graf Se-

gitiga Bermuda Btri,4 jika 1 ≤ i ≤ n + 1, 1 ≤ j ≤ 4 dan i, j, n ∈ N .

3. Lemma 4.6.1 Terdapat pelabelan titik (6m− (m−1
2

) + 1, 1)-sisi antimagic

pada gabungan Graf Segitiga Bermuda (mBtri,4) jika m ganjil, m ≥ 3,

1 ≤ i ≤ n + 1, 1 ≤ j ≤ 4 dan i, j, n ∈ N .

4. Teorema 4.6.1 Terdapat pelabelan total super (45mn + 35m + m+1
2

+ 1, 0)-

sisi antimagic, (30mn + 28m + 2, 1)-sisi antimagic, dan (15mn + 21m +
1−m

2
+ 2, 2)-sisi antimagic pada gabungan graf Segitiga Bermuda mBtri,4

jika m ganjil, m ≥ 3, 1 ≤ i ≤ n + 1, 1 ≤ j ≤ 4 dan i, j, n ∈ N .

5. Teorema 4.6.2 Terdapat pelabelan total super (30mn+28m+2,1)-sisi an-

timagic pada gabungan graf Segitiga Bermuda mBtri,4 jika m ≥ 2 dan

m genap, 1 ≤ i ≤ n + 1, 1 ≤ j ≤ 4 dan i, j, n ∈ N .

6. Masalah Terbuka 4.5.1 Pelabelan total super (a, d)-sisi antimagic pada

gabungan graf Segitiga Bermuda (mBtri,4), dengan 1 ≤ i ≤ n+1, 1 ≤ j ≤
4 dan i, j, n ∈ N ; m genap untuk d = 0 dan d = 2.

Perlu diketahui bahwa lemma atau teorema dalam penelitian ini adalah

bukan lemma atau teorema yang biimplikatif yaitu teroma yang pembuktiannya
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hanya dilakukan satu arah dan tidak bersifat tunggal (berkenaan dengan sifat

ketunggalan) melainkan hanya bersifat keberadaan (existence but not unique).
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G = Graf G

G(V,E) = Sebarang graf tak berarah dengan V adalah himpunan tak ko-

song dari semua titik dan E adalah himpunan sisi

vn = Titik ke-n pada suatu graf

en = Sisi ke-n dari suatu graf

V (G) = Himpunan titik pada graf G dan disebut sebagai order

E(G) = Himpunan sisi pada graf G dan disebut sebagai size

Un = Suku ke-n barisan aritmetika

EAV L = Edge antimagic vertex labeling atau pelabelan titik sisi antimagic

SEATL = Super edge antimagic total labeling atau pelabelan total super (a,d)-

sisi antimagic

d = Nilai beda barisan bobot sisi pada SEATL

a = Bobot sisi terkecil yang merupakan suku pertama barisan bobot

sisi pada SEATL

Btri,4 = Lambang untuk graf Segitiga Bermuda

mBtri,4 = Lambang untuk gabungan graf Segitiga Bermuda Btri,4

n = Jumlah expandle (graf yang diperpanjang) dari Graf Segitiga

Bermuda

m = Jumlah copy dari Btri,4

i, j = index dari titik pada Btri,4

xi = Titik ke-i pada bagian puncak segitiga dari Btri,4

yi = Titik ke-i pada bagian kiri alas segitiga dari Btri,4

zi = Titik ke-j pada bagian kanan alas segitiga dari Btri,4

xi,j = Titik ke-i dan ke-j yang terhubung pada xi

yi,j = Titik ke-i dan ke-j yang terhubung pada yi

zi,j = Titik ke-i dan ke-j yang terhubung pada zi

xk
i = Titik ke-i dalam komponen ke-k pada bagian puncak segitiga

dari gabungan mBtri,4

yk
i = Titik ke-i dalam komponen ke-k pada bagian kiri alas segitiga

dari gabungan mBtri,4
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xviii
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zk
i = Titik ke-i dalam komponen ke-k pada bagian kanan alas segi-

tiga dari gabungan mBtri,4

xk
i,j = Titik ke-i dan ke-j dalam komponen ke-k pada bagian pun-

cak segitiga dari gabungan mBtri,4

yk
i,j = Titik ke-i dan ke-j dalam komponen ke-k pada bagian kiri

alas segitiga dari gabungan mBtri,4

zk
i,j = Titik ke-i dan ke-j dalam komponen ke-k pada bagian ka-

nan alas segitiga dari gabungan mBtri,4

p = Indeks dari masing-masing α yang bersesuaian

αp = Pelabelan titik dan sisi pada Btri,4 mBtr i,4

wαp = Bobot sisi dari pelabelan titik αp

Wαp = Bobot total dari pelabelan total αp

dan
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