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Teori graf adalah cabang kajian matematika yang mempelajari sifat-sifat graf
dimana graf terdiri dari himpunan benda-benda yang disebut sinveute® yang
terhubung oleh sisiHdge. Teori graf pertama kali diperkenalkan pada tahun 1736
oleh seorang matematikawan terkenabdissyang bernama Leonhard Euler. Teori
graf berkembang dan meningkat pesat pada pertengahan 1960-an, salah satunya yaitu
teori dominating set Locating independent dominating seerupakan perluasan dari
independent dominating sefan locating dominating s€é1980) yang dikembangkan
dari teoridominating set

Salah satu teori yang dikembangkan dalam teori graf adédtedating
independent dominating set.ocating independent dominating seerupakan suatu
konsep penentuan titik seminimal mungkin pada graf dengan ketentuan titik sebagai
locating independent dominating setenjangkau semua titik yang ada disekitarnya
dan tidakadjacent Kardinalitas minimum dariocating independent dominating set
disebutlocating independen domination numbgaing disimbolkan dengan;;(G).

Saat inilocating independent dominating skdlak hanya dikembangkan pada graf
khusus saja, tetapi juga diterapkan pada graf operasi. Graf operasi merupakan operasi
terhadap dua graf atau lebih sehingga menghasilkan graf baru. Jenis-jenis graf operasi
diantaranya operasi amalgamasi, comb prodsgtiackle dan graf operasi comb

sisi. Pada penelitian ini peneliti akan mengembangkan tecsting independent
dominating sefpada graf khusus dan graf operasi comb sisi. Tujuan penelitian ini
adalah menentukan banyaknya titik dan sisi pada graf operasi comb sisi, menentukan

locating independent dominating sean nilailocating independent dominating set

Vil
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dari beberapa graf khusus dan operasi comb sisi sehingga dihasilkan 10 teorema baru,

diantaranya adalah:

1. Teorema 4.1 Misal G adalah graf khusus berupa graf buku segiempat
untukn > 2, makalLocating independent dominating numlaari G adalahry;;

(B4,n):n

2. Teorema 4.2Misal G adalah graf khusus berupa graf pristda,, untukn > 3
dan n genap, makaocating independent dominating numlzkari G adalahy,;

(H4,n)=2n.

3. Teorema 4.3Misal G adalah graf khusus berupa graf rodg untukn > 6
dan n genap, makiaocating independent dominating numlziari G adalahy,

(Wa)=5-

4. Teorema 4.4Misal G adalah graf hasil operasi comb sisi dari graf bintapglan

graf rodalV,, untukm > 3n > 6 dan n genap, makg,; (S,,>W,) = 222 4],

5. Teorema 4.5Misal G adalah graf hasil operasi comb sisi dari graf bintahg

dan graf lingkarart,,, untukn > 3 m > 5 dan m ganijil, maka;; (S, > C,,) =

n(m—1)
-

6. Teorema 4.6Misal G adalah graf hasil operasi comb sisi dari graf bintahg
dan graf lintasar,, untukn > 3 m > 4 dan m genap, maka,; (S, > P,,) =
|25+ 1.

7. Teorema 4.7Misal G adalah graf hasil graf operasi comb sisi dari graf lingkaran

C,, dan grafladder L,,, untukn > 3, m > 3 makay; (C,, > L,,) = mn — n.

8. Teorema 4.8Misal G adalah graf hasil graf operasi comb sisi dari graf lingkaran

C,, dan graf lingkararC’;, untukn > 3, makay,, (C,, > C3) = n.

viii
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9. Teorema 4.9Misal G adalah graf hasil operasi comb sisi dari graf lintaggn

dan graf lingkararCs, untukn > 3 makay; (P, > C3) =n — 1.

10. Teorema 4.10Misal G adalah graf hasil operasi comb sisi dari graf lingkargn

dan graf lintasarP,, untukn > 3,m > 6 dan m genap makg,; (C,, > P,,) =

mn—2n

2
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BAB 1. PENDAHULUAN

1.1 Latar Belakang

Teori graf adalah cabang kajian matematika yang mempelajari sifat-sifat graf
dimana graf terdiri dari himpunan benda-benda yang disebut sinMaute yang
terhubung oleh sisiEdgg. Teori graf pertama kali diperkenalkan pada tahun 1736
oleh seorang matematikawan terkenakdissyang bernama Leonhard Euler. Teori
graf berkembang dan meningkat pesat pada pertengahan 1960-an, salah satunya yaitu
teori dominating set Locating independent dominating seerupakan perluasan dari
independent dominating sefan locating dominating sé1980) yang dikembangkan
dari teoridominating set

Menurut de jaenish dalam Haynes dan Henning (2002) himpunan D dari titik
graf sederhana G dikatakandependent dominating se¢ika tidak ada dua titik
yang bertetangga pada graf G. Kardinalitas terkecil daependent dominating
set disebut independent dominating numbeyang dinotasikan dengarni(G).
Independent dominating sBtdengan D| = i(G) dinamakan minimunindependent
dominating set Menurut Slater (2002) suatu himpunan tifikpada graiG = (V, E)
dikatakan himpunan dominasi lokasi atdocating dominating setjika untuk
setiap pasangan titik yang berbedadan v pada V' (G) — D memenuhi syarat
0 # N(u)ND # N(v) N D dimanaN (u) adalah himpunan titik tetangga dari
Kardinalitas minimum dari himpunan dominasi lokasi diselmgtating domination
numberyang disimbolkan dengan,(G). Sehinggdocating independent dominating
set adalah suatu himpunan titil0 pada grafG = (V,FE) dikatakanlocating
independen dominating sgta tidak ada dua titik D yang bertetangga pada graf G dan
untuk setiap pasangan titik yang berbeda u dan v pada) — D memenuhi syarat
0 # N(u) N D # N(v) N D dimanaN (u) adalah himpunan titik tetangga dari

Kardinalitas minimum darilocating independent dominating sedisebut locating
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independen domination numbgang disimbolkan dengan ;(G).

Penelitian sebelumnya tentang dominasi dan himpunan independen dominasi
telah banyak dilakukan diantaranya pada penelitian oleh Agustin dan Dafik(2014)
tentangdominating sepada graf jaring laba-lab@’b,,, parasut”C,,, helmH,, ,,,, dan
regularAs,, ,,. Wardani (2014) juga melakukan penelitian tentdogiinating sepada
beberapa graf khusus dan mengaplikasikan thmminating sepada analisis topologi
jaringan Wide Area NetworKWAN). Solehah (2016)melakukan penelitian tentang
independent domination numbpada beberapa graf operasi. Selanjutnya penelitian
tentanglocating dominating sebleh Chenet.al (2011) yang berjudul Ientifying
codes and locating dominating sets on paths and c¥.clé2enelitian terbaru oleh
Canoyet.al (2014) mencariocating dominating sepadacorona dan compaosition
graph, Argiroffo (2015) yang berjudul A polyhedral approach to locating dominating
sets in graph Foucaud(2016) yang berjudtiLocating dominating set in twin free
graph”, dan Desvandai (2016) analisa himpunan dominasi lokasi pada model topologi
graf khusus dan operasinya.

Berdasarkan penelitian yang telah dilakukan, maka peneliti tertarik untuk
menganalisa teotocating independent dominating qeda beberapa graf khusus dan
graf operasi comb sisi. Pada penelitian kali ini jenis graf yang digunakan yaitu graf
konektif dan tidak berarah. Proses awal penelitian ini yaitu menentukan kardinalitas
titik dan kardinalitas sisi pada graf khusus dan graf operasi comb sisi, kemudian

menentukan titik-titik yang memenuhi syatatating independent dominating set

1.2 Rumusan Masalah
Berdasarkan latar belakang di atas, maka dapat dirumuskan masalah dalam
penelitian ini yaitu:
a. Bagaimana menentukan banyaknya titik dan sisi pada graf operasi comb sisi?

b. Bagaimana menentukdacating independent dominating gedda graf khusus

dan graf operasi comb sisi?
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c. Bagaimana menentukalocating independent dominating numbdari graf

khusus dan graf operasi comb sisi?

1.3 Batasan Masalah
Untuk menghindari meluasnya permasalahan yang akan dipecahkan, maka

permasalahan dalam penelitian ini dibatasi sebagai berikut:

a. Graf yang digunakan dalam penelitian ini adalah graf konektif dan graf yang
tidak berarah;

b. Graf khusus yang digunakan dalam penelitian ini adalah graf (dda, book
(By,), prisma(By,) dan graf khusus yang dioperasikan dengan operasi comb
sisi adalah graf bintangs,,), lintasan(P,), lingkaran(C,,), ladder (L,,).

c. Graf operasi comb sisi yang digunakan dalam penelitian ini adg|ah W,,,,

S > Chy Sy > P, C &> Ly, C, > Py, G, > C3, danpP, > Cs.

1.4 Tujuan Penelitian
Sesuai dengan rumusan masalah dan latar belakang di atas, maka tujuan dari

penelitian ini adalah sebagai berikut:

a. menentukan banyaknya titik dan banyaknya sisi pada graf operasi comb sisi;

b. menentukanlocating independent dominating spada graf khusus dan graf
operasi comb sisi;

c. menentukarmocating independent dominating numtekari hasil graf khusus dan

graf operasi comb sisi

1.5 Manfaat Penelitian

Manfaat yang didapatkan dari penelitian ini adalah :

a. menambah pengetahuan dan wawasan baru mengenai teori himpunan dominasi

khususnydocating independent dominating set
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b. hasil penelitian ini diharapkan dapat digunakan sebagai pengembangan atau

perluasan ilmu dan aplikasi dalam masdl@atating independent dominating set
pada graf-graf lainnya.

1.6 Kebaruan Penelitian

Kebaruan yang didapatkan dari penelitian ini adalah :

a. graf yang digunakan berupa graf operasi comb sisi dari graf linta8an graf
lingkaran(C,,), grafladder (L,,), graf bintangS,,;

b. himpunan dominasi yang diteliti berupecating independent dominating set
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BAB 2. TINJAUAN PUSTAKA

2.1 Terminologi Dasar Graf

Graf G adalah pasangan himpundr £) dimanal’ adalah himpunan tidak
kosong dari elemen yang disebut titikefte®, dan £ adalah himpunan (boleh kosong)
dari pasangan tidak terurut dua titjk1l, v2) dimanavl,v2 € V , yang disebut sisi
(edge3. himpunan titik dariG disebutl’, dan himpunan sisi dar; disebut £.
Seringkali kita menuliskan himpunan titik dari gi@fadalahl’(G) dan himpunan sisi
dari grafG adalahE(G) (Munir,2009). Vertex(V') adalah titik pada suatu graf yang
dapat dilabeli huruf dan bilangan asli atau menggabunggakan keduanya seperti
{1, 29,23, ...,1,}, sedangkardge(F) adalah sisi yang menghubungkan titik i dan
titik j, sehinggae dapat ditulis sebagaif, v;) ataue = (v;v;). Contoh graf dapat
dilihat pada Gambar 2.1

Gambar 2.1 Contoh Graf G

Pada gambar 2.1 grai merupakan suatu contoh graf denga&f(G)| = 5
dan |E(G)| = 7, himpunan titikV(G) = {x,x9,z3, 24, dan A} dan himpunan
sisi E(G) = {e1,ea,e9, -+ ,e7}. Jumlah titik pada graf7 disebut order dari7
dinotasikan V' (G)| sedangkan jumlah sisinya disebut size dadinotasikan £(G)|.
Graf yang mempunyai order= |V (G)| dan sizee = |E(G)| dapat ditulis(v, e) graf.
Suatu graf dengan buah verteks danm buah sisi ditulis denga&'(v, ¢). Berdasarkan

definisi dan contoh tersebut maka suatu graflimungkinkan tidak mempunyai satu
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buah sisiE(G) (boleh kosong) namun minimal mempunyai satu buah #ifilG).

Graf yang hanya mempunyai satu buah titik tanpa sebuah sisi pun dinamakan graf
trivial. Secara geometri sebuah graf digambarkan dalam sekumpulan titik (simpul) di
dalam bidang dua dimensi yang dihubungkan oleh sekumpulan sisi atau garis.

Dua buah titik pada grad: dikatakan bertetanggadjacenj apabila kedua titik
terhubung dengan sebuah garis atau sisi. Dengan katauldiertetangga dengan
jika (u,v) adalah sebuah sisi pada gi@f Sedangkan sebuah titik pada suatu graf
dikatakan bersisianir{ciden) dengan sebuah sisi pada graf tersebut apabila titik
tersebut merupakan titik ujung dari sisi tersebut. Menurut Hartsfield dan Ringel
(1994), sebuah titik); dikatakanincidentdengan sebuah sisi jika v; merupakan
titik ujung darie;, demikian jugee; dikatakanincidentdenganv, jika v; merupakan
titik ujung darie;. Sebagai contoh, pada grafGambar 2.1 A adjacentdenganz,
x9, r3, danx,. Sedangkan; danz, incidentdengare;.

Banyaknya sisi yangncidentpada suatu titik dinamakan derajdegre@. Jika
semua titik pada gra’ mempunyai derajatlegree) yang sama maka grafGG disebut
graf regulam, jika tidak maka graf tersebut dikatakan non-reguler. Derajat terkecil dari
suatu graf yang dinotasikan dengaii() adalah derajat terkecil yang dimiliki suatu
titik diantara titik-titik yang lain. Derajat terbesar dari suatu grayang dinotasikan
denganA(G) adalah derajat terbesar yang dimiliki suatu titik diantara titik-titik yang
lain. Pada Gambar 2.1 diperoleh bahivdG) = 4.

Barisan titik dan sisi yang diawali dan diakhiri dengan titik disebut jalan pada
sebuah graf. Jalan dikatakan tertutup jika titik awal dan akhirnya sama. Jika titik
dan jalan yang dilalui berbeda-beda maka disebut lintaBanh). Panjang lengh)
dari walk adalah jumlah sisi yang terdapat pada walk tersebut, sedangkan jika semua
sisinya yang berbeda maka jalan tersebut disebut jejakl). Sikel (cycle) adalah

jalan tertutup dengan barisan titik yang berbeda (lintasan yang tertutup).
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2.2 Graf Khusus dan Graf Operasi Comb Sisi

Graf khusus adalah graf yang memiliki ciri-ciri tertentu yang mudah untuk
dikenali serta memiliki keunikan dan karakteristik dalam bentuk khusus. Karakteristik
bentuknya dapat diperluas sampai ordetetapi simetris. Graf khusus yang telah

populer disebutvell-known special graptBerikut beberapa contoh graf khusus :

a. Graf Lintasan
Graf lintasan adalah graf yang terdiri dari satu lintasan. Graf lintasan dengan
buah titik dilambangkan dengdh, dimanan > 2. Jumlah sisi pada graf lintasan
yang terdiri darin buah titik adalam — 1 sisi (Damayanti, 2011). Contoh graf
lintasan dapat dilihat pada Gambar 2.2.

@
o
o
[ )

Py

Gambar 2.2 Contoh Graf Lintasdz),

b. Graf Lingkaran Cycle Graph
Graf lingkaran adalah graf sederhana yang setiap titiknya berderajat dua. Graf
lingkaran dengan n titik dilambangkan dengandimanan > 3 (Gallian, 2009).
Contoh graf lingkaran dapat dilihat pada Gambar 2.3.

X1 Xl
X6
.X 2
Xy X2
Xs
X3

X3 X4

04 C(6

Gambar 2.3 Contoh Graf Lingkardar,
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c. Graf (Ladden
Graf ladder yang dilambangkari,, adalah sebuah graf dengan himpunan titik
V(L,) =A{x;,y;;1 <i<n}danE(L,) = {z;x;1;1 <i<n—-1}U{zy;1 <
i <n}U{yyii; 1 <i<n-—1}. Grafladder L, terdiri dari2n titik dan3n — 2
sisi dengam > 3. Contoh graladderdapat dilihat pada gambar 4.8.

Y1 Y2 Y3 Ya

Ly

Gambar 2.4 Contoh Grafadder(L,,)

d. Graf Buku SegitigaTringular BooR
Graf buku segitiga yang dinotasikan dengg&n, yaitu graf yang terdiri dari
sejumlah n buah segitiga (> 2) dengan setiap segitiga memiliki sebuah sisi
yang dipakai bersama atau dengan kata lain setiap segitiga memiliki 2 titik
bersama (Dafik et al., 2013). Contoh graf buku segitiga dapat dilihat pada
gambar 2.5.

Y2

Bts

Gambar 2.5 Contoh Graf buku segitigaz(,)
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e. Graf Bintang Gtar Graph)
Graf bintang adalah graf pohon yang terdiri dari satu titik pusat yang berderajat
n dann titik yang berderajat 1. Jadi, graf bintaSg terdiri darin + 1 titik dann
sisidengam > 2 (Slamin, 2009). Contoh graf bintang dapat dilihat pada gambar
2.6

Ty Z2

T2 T4 €3

53 54

Gambar 2.6 Contoh Graf bintang,{)

f. Graf Prisma
Graf prisma dinotasikan dengaH,, yaitu sebuah graf yang memueycle
ber-order 4 sebanyak n dan dihubungkan oleh graf lintésgmada titik sejajar.
Graf prismaH,,, terdiri dari4n titik dan 8n — 4 sisi dengam > 2(Lin et al.,

2001). Contoh graf prisma dapat dilihat pada Gambar 2.7.

Gambar 2.7 Contoh Graf Prisnta, ,,
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g. Graf Roda Wheel Graph
Graf rodalV,,(n > 3) adalah graf yang didapat dengan menghubungkan semua
titik dari graf siklusC,, dengan suatu titik yang disebut titik pusat. Graf roda
memiliki V(G) = {z;;1 <i < n}U{A} =n+1danE(G) = {z;z;41;1 <
i <n—1}U{z,x1} U{Az;;1 <i < n} = 2n (Harary, 2007). Contoh graf roda
dapat dilihat pada Gambar 2.8.

Gambar 2.8 Contoh Graf Rod#,,

Operasi graf merupakan operasi terhadap dua buah graf atau lebih sehingga

menghasilkan graf baru. Berikut merupakan operasi graf comb sisi beserta contohnya.

Definisi 2.1. Misalkan G dan H adalah graf terhubung dam € E(H). Operasi
comb sisi dari grali dan H yang dinotasikan dengaid > H merupakan operasi graf
yang diperoleh dengan mengambil satu salinan dgraflan |E(G)| salinan graf H,
kemudian merekatkan salinan kekari graf H di sisi cangkokry pada sisi ke- dari
graf G. Misal graf G dengan titik|V (G)| = p; dan sisi|E(G)| = ¢, serta grafH
dengan titik|V(H)| = p, dan sisi|E(H)| = ¢.. Maka banyaknya titik dan sisi pada
graf G > H adalah|V(G > H)| = ¢1(p2 — 2) + py dan|E(G > H)| = q1q» (Dafik et
al., 2016).Contoh operasi comb sisi( > C5) dapat dilihat pada Gambar 2.9
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Y1

X, X2
Yg Y2
Y1
Cs
Cn
Y4 Y>

o

Y3

Cy> (3

Gambar 2.9 Graf Hasil Operasi graf comb sisi pada gyafeC,, danC

2.3 Independent Dominating Set, Locating Dominating Set, dan Locating

Independent Dominating Set

Menurut de jaenish dalam Haynes dan Henning (2002) himpunan D dari titik
graf sederhana G dikatakandependent dominating sg¢ika tidak ada dua titik
yang bertetangga pada graf G. Kardinalitas terkecil olmependent dominating set
disebutindependent dominating numbgang dinotasikan dengaii). Independent
dominating seD dengan|D| = i(G) dinamakan minimunindependent dominating
set

Contohindependent dominating sgada grafadderdanwheeldapat dilihat pada
gambar 2.10 dimana titik yang diwarnai hitam merupakatependent dominating

sehya.
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Gambar 2.10ndependent Dominating Spada gratadderL, dan roda/¥s

suatu himpunan titikD pada grafG = (V, E) dikatakan himpunan dominasi
lokasi atauocating dominating sgtka untuk setiap pasangan titik yang berbedzan
v padaV (G) — D memenuhi syardt # N(u) N D # N(v) N D dimanaN (u) adalah
himpunan titik tetangga dat. Kardinalitas minimum dari himpunan dominasi lokasi
disebutiocating domination numberang disimbolkan dengan, (G) (Slater, 2002).
Contohlocating dominating sepada grafladder danwheeldapat dilihat pada
gambar 2.11 dimana titik yang diwarnai hitam merupalkeating dominating setya

sehinggd” — D tidak memiliki irisan yang sama.

Lo

Gambar 2.11 ocating Dominating Sqtada grafadderL, dan rodalVg

locating independent dominating saerupakarnndependent dominating seéan
locating dominating sesehinggalocating independent dominating satlalah suatu

himpunan titikD pada grafz = (V, E) dikatakanlocating independen dominating set

jika tidak ada dua titik D yang bertetangga pada graf G dan untuk setiap pasangan titik

yang berbeda u dan v pad& G) — D memenuhi syarat # N(u) N D # N(v) N
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D dimanaN (u) adalah himpunan titik tetangga dari Kardinalitas minimum dari
locating independen dominating sd@isebutlocating independen domination number

yang disimbolkan dengan,;(G).

Lo

Gambar 2.12 ocating Independent Dominating S&tda grafadderL, dan roda¥

Gambar 2.10 menunjukkan bahwa irisan yang dimiliki graf tersebut memenubhi
syaratindependent dominating sefan locating dominating sesehingga pada graf
dengan titik yang diwarnai hitam merupaklacating independent dominating sgé.

Beberapa hasil penelitiandependent dominating sdainlocating dominating

setterdahulu dapat dilihat pada tabel berikut :
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Tabel 2.1Independen Domination NumbBada Sebarang Graf Khusus

Graph i(G) Keterangan
grafC,0S,, s(mn —m+n— 1), untuk nganjil  Solehah
untukn, m > 3 5(mn + n), untuk n genap

graf P, @ C,, [2], untukn = 1 (mod 3) Solehah
untukn > 3 [2 4 17, untuk n lainnya

graf (P,[Bt,,)) [2] Solehah
untukn,m > 3

grafamal(Bt,,v,r) 1 Solehah
untukn > 3

graf PP untukn > 2 ”7*1 untuk n ganjil Solehah
danm > 3 5, untuk n genap

graf LZ" untukn = 3 n Solehah
danm > 3

graf C;)' untukn > 4,n genap 2 Solehah

danm >3

graf P~ untukn > 3
danm > 3

5(2mn — 2m + n — 1), untuk n ganjil  Solehah
mn —m + 3, untuk n genap
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Tabel 2.2Locating Domination NumbedPada Sebarang Graf Khusus

Graph v(G) Keterangan

P, 1 Slater

Py 2 Slater

Py [2],n>3 Slater

Cy, Cs 2 Slater

Ce 3 Slater

C, [2],n>6 Slater

Graf Lengkap K, n—1,n>1 Slater

Ky n—1,n>2 Slater

Kyp_yr n—2,r>1,n>4 Slater

Graf Rodall/; 4 2 Slater

W175, WI,G 3 Slater

Win1 [Z22],n> T Slater

Graf Thin Sun(T,,) n,n >4 Argiroffo et al, 2015
Graf Twin Free @) <& Foucaucet al., 2016

Graf Trees 1)

(T) =5,n>2

Foucaucet al,, 2016

Graf Helm (#,,),untukn > 3

Desvandai, 2016

15
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BAB 3. METODE PENELITIAN

3.1 Jenis Penelitian

Penelitian ini dikategorikan ke dalam penelitian eksploratif, yang bertujuan
menggali hal-hal yang ingin diketahui oleh peneliti dan hasil penelitian dapat
digunakan sebagai dasar penelitian selanjutnya dan data dalam penelitian ini adalah

data sekunder yang digunakan berupa graf-graf khusus dan graf operasi comb sisi.

3.2 Rancangan Penelitian
Rancangan penelitian untukcating independent dominating spada graf
khusus dan graf operasi eksponensial digambarkan dalam bagan yang diilustrasikan

oleh Gambar 3.1. Uraian dari rancangan penelitian ini sebagai berikut:

a. menentukan objek penelitian berupa graf-graf khusus dan operasi comb sisi;

b. menentukan banyak titik dan banyak sisi pada graf khusus dan operasi comb sisi;

c. menentukan titik-titidocating independen dominating sgdda graf khusus dan
operasi comb sisi;

d. menganalisa graf-graf khusus dan operasi comb sisi dengan lteating
independen dominating set

e. Menganalisa keoptimalan ddoicating independen dominating number

f. Sehingga menghasilkan teorema dan akibat tentkogting independen

dominating numbetya (y.;(G))
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¢

/Menentukan graf yang akan digunakan /

Menentukan kardinalitas titik dan sisi
dari setiap graf

Menentukan himpunan dominasi dan nilai dari
locating independent dominatinmpda setiap graf

Y2:(G)

Tidak

optimal

Teorema

Gambar 3.1 Rancangan Penelitian
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BAB 5. PENUTUP

5.1 Kesimpulan
Berdasarkan hasil dari pembahasan pada bab sebelumnya, dapat disimpulkan

bahwa:

a. Banyaknya titik dan sisi pada graf operasi comb sisi dalam penelitian ini adalah
sebagai berikut:
1. |V(S, B W,)| =mn+ 1dan|E(S,, > W,)| = 2mn
2. |[V(S, > Cp)| =mn—n+1ldan|E(S, > C,,)| = mn
3. V(S > Py)| =mn—n+1dan|E(S, > P,)| =mn —n
4. |V(C,> Ly)| =2mn —ndan|E(C, > L,,)| = 3nm — 2n
5. |[V(C, > Cs)| = 2n dan|E(C,, > Cs)| =
6. |V(P,>C5)| =2n—1dan|E(P,> C3)| =3n—3
7. |[V(C, > Py)|=mn—ndan|E(C,> P,)|=mn—n

b. Banyaknya titik dominator pada graf khusus dan graf operasi comb sisi dalam

penelitian ini adalah sebagai berikut:

1. D(By,) ={zi;1 <i<mnjiganjil } U{y;;1 <i <mn;igenag.
H4 n) {xlgangzl7x§genap l‘];ganjil7xigenap; 1 S k S n}.

W) ={zi;1 <i < mn;igenap} U{y;; 1 <i <n;igenag.

S > C) = {x] 1<i<m-—1;1<j<n,iganjl}.

o
-

(
(
(
D(S,,>W,) ={A, l,1<z<n—21<]<mlgenap}
(
(Sn P)—{A,x”1<z<m—1;1§j§n,igenap}.
(Cn

™
U

> Ly) ={y;1<i<m-—1;1<j<njiganjil} u{zl;1<i<

m —1;1 < j < n;igenag.
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8.

9.

10.

67

D(C, > C5) ={y;;1 <i <n}.
D(P,>C5) ={y;1 <i<n-—1}

D(C,> P,) ={zl;1<i<n—1;1<j<m,genap}.

c. Locating independent dominating numhsmda beberapa graf khusus dan graf

operasi eksponensial dalam penelitian ini adalah sebagai berikut:

1. yr; (Byn)=n, untukn > 2.
2. vri (Hyn)=2n, untukn > 3 dan n genap.
3. vz (Wy)=%, untukn > 6 dan n genap.
4. v (S > W,) = 2222 4 1 untukm > 3 n > 6 dan n genap.
5. 7 (Sn B Cp) = M untukn > 3 m > 5 dan m ganijil.
6. v (S, > Pp,) = L”(";’l) + 1], untukn > 3 m > 4 dan m genap.
7. makavy; (C,, > L,,) = mn —n, untukn > 3, m > 3.
8. 11 (C), &> C5) = n, untukn > 3.
9. v (P, > C5) =n — 1, untukn > 3.
10. vz; (C, &> Py,) = ™22 untukn > 3,m > 6 dan m genap.
5.2 Saran

Berdasarkan hasil penelitian berkaitiotating independent dominating set

pada graf khusus dan graf operasi comb sisi maka peneliti memberikan saran kepada

pembaca untuk menelitbcating independent dominating sgda graf khusus lainnya

dan operasi graf yang lainnya seperti opeesalgamation comb product dan lain

sebagainya.
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