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MOTTO 

 

 يَ رْفَعِ اللهُ الَّذِ يْنَ آمَنُ وْا مِنْكُمْ وَالَّذِيْنَ أُوْ تُ وْاالْعِلْمَ دَرجَت  

Allah akan meninggikan orang-orang yang beriman diantara kamu dan 

orang-orang yang diberi ilmu pengetahuan beberapa derajat. 

(terjemahan Surat Al-Mujadalah ayat 11)
*)

 

 

Ilmu pengetahuan lebih abadi dibandingkan dengan kekayaan material  

ataupun kekuatan yang bersifat fisik. 

(Pustaka Pengetahuan Al-Quran)
**)
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 Departemen Agama Republik Indonesia. 1998. Al Qur’an dan Terjemahannya. 

Semarang: PT Kumudasmoro Grafindo. 

**) Yusuf, M.S. Durrah, A. 2009. Pustaka Pengetahuan Al-Quran. Jakarta: PT Rehal 

Publika. 



v 

 

 

 

PERNYATAAN 

 

 Saya yang bertanda tangan di bawah ini: 

Nama :  Sudiwinoto 

NIM :  091820101018 

menyatakan dengan sesungguhnya bahwa tesis yang berjudul “Studi Analitik dan 

Geometrik Fungsi Eksponensial Pangkat Linear” adalah benar-benar hasil karya 

sendiri,  kecuali kutipan yang sudah saya sebutkan sumbernya, belum pernah 

diajukan pada institusi manapun, dan bukan karya jiplakan. Saya bertanggung 

jawab atas keabsahan dan kebenaran isinya sesuai dengan sikap ilmiah yang harus 

dijunjung tinggi. 

 Demikian pernyataan ini saya buat dengan sebenarnya, tanpa ada tekanan 

dan paksaan dari pihak mana pun serta bersedia mendapat sanksi akademik jika 

ternyata di kemudian hari pernyataan ini tidak benar. 

 

        Jember,   Pebruari  2012 

        Yang menyatakan , 

 

 

 

        Sudiwinoto 

        NIM 0918210101018 

 

 



vi 

 

 

 

 

TESIS 

 

 

 

 

STUDI ANALITIK DAN GEOMETRIK 

FUNGSI EKSPONENSIAL PANGKAT LINEAR 

 

 

 

 

 

Oleh  

 

SUDIWINOTO 

NIM  091820101018 

 

 

 

 

 

 

 

 

Pembimbing 

 

 Dosen Pembimbing Utama :  Prof. Drs. Kusno, DEA, Ph.D 

 Dosen Pembimbing Anggota :  Kosala Dwidja Purnomo, S.Si, M.Si.



vii 

 

 

 

PENGESAHAN 

 

Tesis ini berjudul “Studi Analitik dan Geometrik Fungsi Eksponensial Pangkat 

Linear” telah diuji dan disahkan pada: 

Hari, tanggal :  

tempat :   Fakultas Matematika dan Ilmu Pengetahuan Alam Program 

Pasca Sarjana Universitas Jember 

 

Tim Penguji 

 Ketua, Sekretaris, 

 

 

 Prof. Drs. Kusno, DEA, Ph.D Kosala Dwidja Purnomo, S.Si, M.Si. 

 NIP. 196101081986021001 NIP. 196908281998021001 

 

 Anggota I, Anggota II, 

 

 

 Prof. Drs. I Made Tirta, M.Sc. PhD Kristiana Wijaya, S.Si, M.Si 

 NIP. 195912201985031002 NIP. 197408132000032004 

 

  Mengesahkan 

  Dekan, 

 

 

  Prof. Drs. Kusno, DEA, Ph.D 

  NIP. 196101081986021001 

 



viii 

 

 

 

RINGKASAN 

 

Studi Analitik dan Geometrik Fungsi Eksponensial Pangkat Linear, 

Sudiwinoto, 091820101018; 2011; 48 halaman; Jurusan Matematika Fakultas 

Matematika dan Ilmu Pengetahuan Alam Universitas Jember. 

 

 

 Fungsi eksponensial memberikan arti penting dalam matematika dan 

pengembangan pengetahuan lainnya. Penerapan fungsi eksponensial antara lain:  

perhitungan dalam perbankan, pertumbuhan dan peluruhan zat radio aktif, 

pertumbuhan ekonomi, dan intensitas cahaya. Kajian analitik dan geometrik 

fungsi eksponensial berbentuk rpxaxf )( , dengan 0a , 1a , dan 0p   

memberikan pemahaman konsep fungsi terkait domain dan daerah hasilnya,  

tafsiran geometrik tentang  grafik, turunan, integral dan  luas daerah yang 

dibentuk oleh fungsi eksponensial dan inversnya. 

 Fungsi eksponensial dengan pangkat  linear berkaitan dengan definisi dan 

teorema tentang fungsi, tafsiran geometris berupa grafik fungsi, garis singgung 

kurva, turunan fungsi dan integral. Langkah-langkah penelitian sebagai berikut. 

Identifikasi karakteristik fungsi dan fungsi invers, merumuskan turunan fungsi, 

merumuskan integral fungsi, dan mengevaluasi luas daerah yang dibatasi fungsi 

dan sumbu koordinat, serta mengkaji rumusan terkait hubungan luas daerah antara 

fungsi dan fungsi invers eksponensial dengan pangkat linear. 

 Hasil studi dapat disimpulkan sebagai berikut. Fungsi invers eksponensial  

pangkat linear selalu berupa fungsi logaritma dengan batas domain dan range 

tertentu. Hubungan turunan fungsi eksponensial dan turunan fungsi inversnya 

saling berkebalikan. Luas daerah di bawah fungsi invers eksponensial pangkat 

linear terhadap sumbu X dapat ditentukan dengan dua cara. Pertama menentukan 

luas daerah dibatasi di bawah grafik fungsinya, sumbu X, dan diantara garis batas 

21 mxm  . Kedua menggunakan luas persegi panjang )(. 22 mfm - )(. 11 mfm , 

dan fungsi asalnya dengan batas )()( 21 mfxmf   pada sumbu Y. Selain itu 

sebagai visualisasi dan validasi studi diberikan contoh-contoh hitung dan grafik  

fungsi dan fungsi invers eksponensial, turunan fungsi dan fungsi invers 

eksponensial, serta integral fungsi dan fungsi invers eksponensial. Demikian juga 

diberikan cara menghitung luas daerah dari grafik fungsi eksponen dan fungsi 

inversnya melalui visualisasi dan validasi menggunakan GUI program Matlab. 
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